TD #: Limltes de sultes

Objectifs :

Connnitre la Limite d'une suite géométrioue
Savolr utiliser Les théordmes de comparaison et d'encadrement
Savolr étudier ou utiliser la convergence d'uune sulite

Enonct 1 .

1.

Soit a un réel strictement positif.
Montrer, par récurrence, que : VneN* ; (1 +a)" > 1 + na.

2. Endéduire pour q réel tel que g>1,0ona lim q"=+o
N—-+oc0
3. Utiliser le résultat précédent pour démontrer que si0 <g<21alors lim q"=0
N—-+o0
(indication : on posera g’ = i)
q
4. Si-1<q<0,déterminer lim q"
N—-+o0
5. Qu’enest-ilsig<-17?
Enoncé 2 !
1. On considere la suite (u,) définie sur N par u, et pour toutn € N, u.., =qu,.
Exprimer u,, en fonction de n.
2. Etudier la convergence de la suite (u,) dans chacun des cas suivants :
a) u0=2etq=g b) u0=-3etq=l
3 4
) Ug=3 etng d uy=-5etgq=2
e) Ug=2 et q=-3
3. Discuter, suivant les valeurs de u, et de g, la convergence de la suite (u,)
Enoncé 3 !

u = f3u +4
Soit u la suite définie sur N par: { " n

poODN -

uO:O

Montrer par récurrence que pour tout entier naturel n, 0 < u,<4.

Montrer que la suite u est strictement croissante.
En déduire la convergence de u.
Déterminer la limite de u.

Enoncé 4 : ...



