
Automatismes en BTS – IREM de Clermont-Ferrand 



Dans les questions qui suivent,  

f est une fonction définie sur un 

intervalle donné I, 

C est la courbe représentative de f sur I  

et T est la tangente à C en son point 

d'abscisse 0. 



La fonction f est définie sur [0 ; +[ par : 

𝑓 𝑥 = 2𝑥 +
ln 𝑥 + 1

𝑥 + 1
 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) avec lim

𝑥→0
𝜀 𝑥 = 0.  

Déterminer l'équation réduite de T. 

Question 1/10 



Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Question 2/10 

La fonction f est définie sur [0 ; +[ par : 

𝑓 𝑥 = 2𝑥 +
ln 𝑥 + 1

𝑥 + 1
 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) avec lim

𝑥→0
𝜀 𝑥 = 0.  



La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Déterminer l'équation réduite de T. 

Question 3/10 



Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Question 4/10 

La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  



Dans les questions qui suivent,  

f est une fonction définie sur ℝ, 

C est la courbe représentative de f sur ℝ 

et T est la tangente à C en son point 

d'abscisse 0. 



Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  

Donner l'équation réduite de T. 

Question 5/10 



Question 6/10 

Déterminer les positions relatives de T et 

C au voisinage du point d’abscisse  0. 

Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Donner une équation d'une asymptote à C. 

Question 7/10 
Le logiciel Géogebra donne les 

résultats suivants.  



Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  

Donner l'équation réduite de T. 

Question 8/10 



Question 9/10 

Déterminer les positions relatives de T et 

C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Donner une équation d'une asymptote à C. 

Question 10/10 
Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  





Dans les questions qui suivent,  

f est une fonction définie sur un 

intervalle donné I, 

C est la courbe représentative de f sur I  

et T est la tangente à C en son point 

d'abscisse 0. 



La fonction f est définie sur [0 ; +[ par : 

𝑓 𝑥 = 2𝑥 +
ln 𝑥 + 1

𝑥 + 1
 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) avec lim

𝑥→0
𝜀 𝑥 = 0.  

Déterminer l'équation réduite de T. 

Question 1/10 



La fonction f est définie sur [0 ; +[ par : 

𝑓 𝑥 = 2𝑥 +
ln 𝑥 + 1

𝑥 + 1
 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) 

Question 1/10 



La fonction f est définie sur [0 ; +[ par : 

𝑓 𝑥 = 2𝑥 +
ln 𝑥 + 1

𝑥 + 1
 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) 

L'équation réduite de T est  

𝒚 = 𝟑𝒙. 

Question 1/10 



Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage de 0. 

Question 2/10 

La fonction f est définie sur [0 ; +[ par : 

𝑓 𝑥 = 2𝑥 +
ln 𝑥 + 1

𝑥 + 1
 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) avec lim

𝑥→0
𝜀 𝑥 = 0.  



Le développement limité d'ordre 2 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) 

 



Le développement limité d'ordre 2 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 3𝑥 −
3

2
𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) 

 

Le terme −
3

2
𝑥2est négatif ou nul. 

La courbe est au-dessous de la 

tangente au voisinage du point 

d’abscisse 0. 

 



La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Déterminer l'équation réduite de T. 

Question 3/10 



La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limite d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) 

Question 3/10 



La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limite d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥) 

L'équation réduite de T est  
𝒚 = 𝟏𝟓 − 𝟗𝒙 

Question 3/10 



Déterminer les positions relatives de T et 

C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Question 4/10 

La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  



Déterminer les positions relatives de T et 

C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Question 4/10 

La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  



Le terme 2,7𝑥2est positif ou nul. 
La courbe est au-dessus de la tangente 

au voisinage du point d’abscisse 0. 

Question 4/10 

La fonction f est définie sur ℝ par : 

𝑓 𝑥 = 15𝑒−0,6𝑥 

Le développement limité d'ordre 2 en 0 de f 

est donné par : 

𝑓 𝑥 = 15 − 9𝑥 + 2,7𝑥² + 𝑥²𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  



Dans les questions qui suivent,  

f est une fonction définie sur ℝ, 

C est la courbe représentative de f sur ℝ   

et T est la tangente à C en son point 

d'abscisse 0. 



Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  

Donner l'équation réduite de T. 

Question 5/10 



Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  

Donner l'équation réduite de T. 

Question 5/10 



Le développement limité d'ordre 3 en 0 de 

f est donné par :  

𝑓 𝑥 = 50 + 15𝑥 − 0,45𝑥3 + 𝑥3𝜀(𝑥) 

       avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Question 5/10 



Le développement limité d'ordre 3 en 0 de 

f est donné par :  

𝑓 𝑥 = 50 + 15𝑥 − 0,45𝑥3 + 𝑥3𝜀(𝑥) 

       avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

L'équation réduite de T est  
𝒚 = 𝟏𝟓𝒙 + 𝟓𝟎 

Question 5/10 



Question 6/10 

Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Question 6/10 

Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage du point d’abscisse 0. 

Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Le développement limité d'ordre 3 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 50 + 15𝑥 − 0,45𝑥3 + 𝑥3𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Question 6/10 



Le développement limité d'ordre 3 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 50 + 15𝑥 − 0,45𝑥3 + 𝑥3𝜀(𝑥)  

avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Le terme −0,45𝑥3 est positif pour 𝑥 négatif   
et négatif pour 𝑥 positif.  

Au voisinage du point d’abscisse 0, la courbe 

est au-dessus de la tangente pour 𝒙 < 𝟎 et 

au-dessous de la tangente pour 𝒙 > 𝟎. 

Question 6/10 



Donner une équation d'une asymptote à C. 

Question 7/10 
Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Donner une équation d'une asymptote à C. 

Question 7/10 
Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



La limite de 𝑓 en + est 100 donc  

la droite d’équation 𝒚 = 𝟏𝟎𝟎 est 
asymptote horizontale à C en +∞. 

 

Question 7/10 



Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  

Donner l'équation réduite de T. 

Question 8/10 



Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  

Donner l'équation réduite de T. 

Question 8/10 



Le développement limite d'ordre 2 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 85 − 4,55𝑥 + 0,16𝑥2 + 𝑥2𝜀(𝑥) 

     avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Question 8/10 



Le développement limite d'ordre 2 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 85 − 4,55𝑥 + 0,16𝑥2 + 𝑥2𝜀(𝑥) 

     avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

L'équation réduite de T est  
𝒚 = −𝟒, 𝟓𝟓𝒙 + 𝟖𝟓. 

Question 8/10 



Question 9/10 

Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage de 0. 

Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Question 9/10 

Déterminer les positions relatives de T 

et C au voisinage de 0. 

Le logiciel Geogebra donne les 

résultats suivants.  



Le développement limité d'ordre 2 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 85 − 4,55𝑥 + 0,16𝑥2 + 𝑥2𝜀(𝑥) 

     avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  



Le développement limité d'ordre 2 en 0 de 

f est donné par : 

𝑓 𝑥 = 85 − 4,55𝑥 + 0,16𝑥2 + 𝑥2𝜀(𝑥) 

     avec lim
𝑥→0

𝜀 𝑥 = 0.  

Le terme +0,16𝑥2 est positif ou nul . 
La courbe C est au-dessus de sa tangente 

T au voisinage du point d’abscisse 0. 



Donner  une équation d'une asymptote à C. 

Question 10/10 
Le logiciel Géogebra donne les 

résultats suivants.  



Donner une équation d'une asymptote à C. 

Question 10/10 
Le logiciel Géogebra donne les 

résultats suivants.  



La limite de 𝑓en + est 20 donc  

la droite d’équation 𝒚 = 𝟐𝟎 est asymptote 
horizontale à C en +∞. 

 

Question 10/10 


